KLASYCZNE OPERATORY NA PRZESTRZENI FUNKCJI ANALITYCZNYCH ZMIENNEJ RZECZYWISTEJ

Celem rozprawy jest zbadanie operatoréw dziatajacych na przestrzeni funkcji analitycznych zmiennej
rzeczywistej <7 (R). Doktadniej, badamy operatory mnoznikowe Hadamarda, operatory Hankela i operatory
Toeplitza.

Badajac operatory mnoznikowe Hadamarda skupimy si¢ na problemie generowania silnie ciagtej potgru-
py przez te operatory. W oparciu o teori¢ rozwinigta przez P. Domariskiego i M. Langenbrucha, podajemy
twierdzenie o generatorach silnie ciagtej pétgrupy dla mnoznikéw Hadamarda. Nastgpnie stosujemy je do
klasycznych przyktadéw mnoznikéw. Pierwsza grupa badanych mnoznikéw sg operatory rézniczkowe Eu-
lera skoficzonego rzedu, E = Zg:o a0, 0f(x) = zf'(z), ag,...,a, € C. Pokazujemy, ze operator
rézniczkowy Eulera pierwszego rzedu 2 = a6l + bl generuje silnie ciagta pétgrupe wtedy i tylko wtedy
gdy a € R. Nastgpnie wskazujemy na inne przypadki gdy operator r6zniczkowy Eulera skoriczonego rzg-
du nie generuje silnie ciagtej pétgrupy. Niestety, nie udato nam si¢ uzyskac petnej klasyfikacji generatoréw
wsrdd operarorow rézniczkowych Eulera. Innym multiplikatorem, ktéry rozwazamy jest operator Hardy’ego
Hf(z)=1 Jo~ f(y)dy. Pokazujemy, ze kazdy operator postaci M = 27]:,:0 anH", ag, . ..,a, € C, gene-
ruje silnie ciagta pétgrupe.

Nastepnie badamy operatory Hankela. Podajemy reprezentacje catkowa operatoréw Hankela i dowodzi-
my, ze przestrzen operatoréw Hankela na <7 (R) z topologia indukowang z Lj(.2(R)) jest topologicznie
izomorficzna z przestrzenia funkcji catkowitych H(C). Ponadto badamy spektrum oraz inne wtasnosci ope-
ratorow Hankela na <7(RR). Pokazujemy, ze widmo operatora Hankela H,: </ (R) — </(R) réwne jest
widmu punktowemu, a ciag warto$ci wlasnych nalezy do przestrzeni ciagdéw szybko malejacych s.

Ostatnim tematem roprawy sa operatory Toeplitza na </ (R). P. Domanski i M. Jasiczak pokazali, ze
operator Toeplitza na </ (R) podobnie jak klasyczny operator Toeplitza na H?(T), jest kompresja operatora
mnozenia. Doktadniej, operator T': o7 (R) — 7/ (R) jest operatorem Toeplitza wtedy i tylko wtedy gdy
istnieje funkcja F' € & taka, ze T' = CMp. Przestrzefi symboli X definiujemy jak granicg induktywna
przestrzeni Frécheta

e — indU,K H(U \ K),

gdzie U przebiega wszystkie zespolone otoczenia prostej rzeczywistej, a K przebiega wszystkie zwarte
podzbiory R. Symbol C oznacza odpowiednig transformatg Cauchy’ego, ktdre jest rowniez projekcja z X
na </ (R). Operator My oznacza operator mnozenia przez F'. W pracy podajemy peina klasyfikacje lewo-
stronnie odwracalnych operatoréw Toeplitza, co wraz z wynikiem M. Jasiczaka dotyczacym prawostronnie
odwracalnych operatoréw Toeplitza, rozwiazuje problem jednostronnej odwracalnosci operatoréw Toeplitza.

Komutator dwdch operatoréw A i B dany jest wzorem [A, B] := AB — BA. W pracy podajemy pelng
charakteryzacje skoficzenie wymiarowych komutatoréw operatoréw Toeplitza na </ (R).
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