
Elementarny dowód twierdzenia Josefsona-Nissenzweiga,

w przypadku przestrzeni Banacha C(K × L).
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Abstrakt. J. K¡kol, D. Sobota i L. Zdomskyy w pracy On complementability of c0 in spaces

C(K × L) [Proc. Amer. Math. Soc., 152(2024), 3777-3784], u»ywaj¡c metod probabilistycznych

(sªabego prawa wielkich liczb dla rozkladu Bernouliego) udowodnili, »e dla dowolnych niesko«czonych

przestrzeni zwartych K i L istnieje znormalizowany ci¡g (µn) miar znakowanych o sko«czonych

no±nikach na produkcie K×L, który jest *sªabo zbie»ny do 0 w C(K×L)∗ (tzn. taki, »e µn(f)→n 0

dla ka»dego f ∈ C(K × L)).
Wspólnie z J. K¡kolem, u»ywaj¡c jedynie elementarnych metod kombinatorycznych, udowodnili-

±my mocniejsz¡ wersj¦ tego twierdzenia, w której pokazali±my dodatkowo, mi¦dzy innymi, »e

sup
A×B⊂K×L

|µn(A×B)| = 1

n2n

⌈n
2

⌉( n

dn
2
e

)
dla n ∈ N.
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Nast¦pnie pokazali±my, »e istnieje znormalizowany ci¡g (ϕn) ⊂ C(K × L) nieujemnych funkcji o

no±nikach parami rozª¡cznych, taki, »e podprzestrze« E := {
∑∞

n=1 xnϕn : (xn) ∈ c0} w C(K × L),
jest izometrycznie izomor�czn¡ kopi¡ c0, dopeªnialn¡ w C(K × L).

Je»eli zaªo»ymy dodatkowo, »e przestrzenie zwarte K i L s¡ zero-wymiarowe, to ci¡g (µn) (oraz

ka»dy jego podci¡g) posiada podci¡g mocno normalny, który jest *sªabym ciagiem bazowym w

C(K × L)∗.


